AHAJIN3 HA PEHIEHUETO HA 3AJTAYA
HUI'PATA ,, JTEJIUMOCT*

Jla 03HaYMM cymaTa Ha 49HcliaTa, KoraTo OCTaBaT m Ha Opoi uncna, ¢ Sy,.

O4eBHIHO, aKO HE OCTAaHAT YKCJIa B MHOXKECTBOTO (n = k), X meuenu, 3a1moTo cOopbT
Hakpas ¢ 0. B nmpotuBeH ciyuaii, ako Y urpae mocjieHus XoJl, TO 3aAbJDKUTENHO Y 1LIE NMa
MEeYENIMBII XOJI, 3aI[0TO UMa MOHE JIBE PAa3JIMUYHUA Bb3MOKHOCTH 32 X011, a X MEUYEeIN caMo aKko
Y B3emMe TOYHO YHCIOTO S,i+; % p (camo ToraBa S,; % p = 0). AKo MOCIEAHOTO HE €
U3IBIHEHO, U k=1 mpocTo TpsOBa Ja MPOBEPHUM Janu X WMa MEYeNUBII X0/ U IIIe 3HaeM KO
OT JIBaMaTa ICUeIIu.

Beue moxxkem na cuntame, ye 1 < K < N u nocnenuust xon € Ha X. B TakbB ciaydait
npeanocneHusT xoa € Ha Y. CiaenoBaTellHO cOOPBT MPEIU TOBA € Sy k2.

Ako mo3unusATa € mnedenuBiia 3a X, TO 3a BCEKM XOJ Ha Y, MpU KOHUTO TOM B3ema a;,
CBLIECTBYBA d; CPEJ OCTABALUTE YHUCIA, KOETO My CbOTBETCTBA, TAKOBA Y€ (Sy-k+2 — ai — a;) %o
p = 0. OueBnaHO Ha aj cbOTBETCTBA @;. CIEI0BAaTEIHO MOXKEM Ja Ipynupame BCUYKH
OCTaBalll YHUCIIa 1O JIBOWKH ChC COOp KOMTO JaBa OCTaThK Syi+2 % p TpH JeleHue Ha p.
Heka r = S,4+2 % p. OTTYK cinenBa, 4e n — k € 4eTHO (KOETO 3Ha4u, 4Ye, ako 1 — k € HEUETHO,
Xryou) uue (r *(n—-k)/2) % p =0, 3amoro cien xona Ha X ocTaBar (n — k) / 2 TBOUKH
YHUClIa, BCSIKA ChC COOpP KOMTO JaBa OCTAThK r MpHU JEICHUE Ha p M cOOpa Ha BCHYKH n-k
yucia ce aenu Ha p. Heka g = ged(p, (n — k) / 2). CnenoBatenno r aenu (p / g) v, Tt kKato 0
<r<p,tocinenBa,uer=1*(p/q),kpaeroi=0,1,2,...,q— 1 (B cnyyaute, B KOUTO p €
npocrto, cinensa e g = 1 u r=0).

JlecHo ce 3a0erns3Ba, 4e, aKkO B HAYAIOTO YHCIATa HE MOTAT Jla C€ pas3mpeielisT 1o
JIBOWMKH 32 HUKOE 7 OT yKa3aHus BUJI U Y WUIpae ONTUMAIHO, TO Y LIE MOXE J1a CE MOTPHXKU U
cien k Xo/la OCTaBalIMTe YMCIa Ja HE MOTaT J1a C€ Pas3MpeIessT Mo JBOWKH 3a HUKOE 7.

Cera e goKaxeM CTporo To3u ()akT HHAYKTUBHO (B clydas CUUTaMe, 4e MOCIETHHIT X0 €
Ha X, U 4e n — k e 4eTHo, 3all0TO OCTAaHAJINUTE CIy4yal Beue ca PEIICHHU, CIIEAOBATEIHO
HETOCPEICTBEHO MPeI BCEKH X0 Ha Y OCTaBaT 4eTeH Opoil uucina):

baza: HenocpencTBeHO mpenud MbpBUS XOJ Ha Y 3a BCAKO r OT MOKa3aHUs BUJ
CBHILIECTBYBAT IOHE JIBE YHCIJIa KOUTO HAMAT CbOTBETHO CPEJl OCTABAIIHTE.

Cmwnka: e nokaxem, 4ye akO HEMOCPEJICTBEHO MpEeAH X0Aa Ha Y, 3a BCIKO F OT
MMOKa3aHUs BUJI CHIECTBYBAT IMOHE JIBE YMCJIA, KOUTO HAMAT CHbOTBETHO CPEJ OCTABAIIIUTE, TO
CBHIIECTBYBA X0/ Ha Y, 3a KOMTO MPH BCEKH X0/ Ha X, OTHOBO 3a BCSIKO ¥ ChILIECTBYBAT MOHE
ABE€ 4HuCJiia, KOUTO HAMAT CbOTBETHO cpezn ocCTaBalluTe.

3a BCAKO r 11e n30epeM JIBe UuClla KOUTO HAMAT ChOTBETHO. MHOMKECTBOTO OT BCUUYKHU TE3H
qucia, KOUTO CMe M30paiu e oT Hail-MHoro ¢ * 2 Ha Opoit uncna, Ho ¢ < (n — k) / 2, OTKBJIETO
cinenBa, ue g * 2 < (n — k). Ilpenu Bcexku xox Ha Y ocTaBar moBeue OT (n — k) 4ducha,
CJIENOBATETHO MOXEM J1a MAaXHEM 4YHCIO M3BBH TOBAa MHOXKECTBO, KOETO O3HAuaBa, 4e 3a
BCSIKO 7 1€ OCTAHAT 10 MOHE 2 Yncia 6e3 CbOTBETHO U ThH KaTO XOIbT Ha X IMpeMaxBa caMo
€/IHO YMCJIO, OYEBUHO M CIIEJ HEro 3a BCSKO 7 II€ OCTaHE MOHE €JHO YUCIO 0e3 ChOTBETHO
(TBH KaTo Te ImIe ca YeTeH Opod M I'M IpynupaMe MO JBOMKH, Ie MMa NoHe 2 uucia 0e3
CHOTBETHO).



Axko Y urpae mo TO3M Ha4YMH Ha BCEKH XOJ JOKaTO ocTaHar n — k + 2 4ucna, Te HAMa Ja

MOTaT Jia Ce pa3/eliAT M0 JBOWKHK 32 HUKOE T, CJICIOBATEITHO MO3UIMITA HE € TIeUYEIIMBIIA 3a
X.

OcTtaHa caMo0 Ja Ka)XXeM, Y€ ako HENOCPEACTBEHO IIPeU IbPBUS X0 Ha Y, yuciaTta Morar Ja
Ce pasfesT IO JBOMKH 3a HAKOE I, TO 3a BCEKH XOX Ha Y, X Ie Urpae APyroro 4uciio OT
JBOMKaTa M KOraro ocraHat n — k Ha Opoii uncna cOOpbT UM IIE ce Aead Ha p (Tmopaau
HauMHA M0 KOHUTO ONpPEIeTUXME T).

KonwT Ha 3amavara e nmpoct. [IspBO MMa HAKOIKO if-a, KOWUTO pemaBaT TPUBHATHUTE CIIydan
k=1, k=n, nocnenHusT Xo4 € Ha Y, n — k € HEUETHO.

Cren ToBa HaMUpaMme ¢, U 32 BCAKO r HAMUpaMe Oposi Yuciia, KOUTO HSAMAT ChOTBETHO. AKO
To3u Opoit e 0 unn 1 — X nevenu (axko e 0 3Haun Y € mbpBH, a ako € 1 3Haum X € IbpBH, Thil
KaTto n — k € 4eTHO U moclIeAHUAT X0/ € Ha X). B npoTtusen ciydait Y nedenu. CiaoxkHOCTTa
Ha PELICHUETO € O(n’), Thil KaTO eIMHCTBEHATA YACT OT pELICHHETO KOSTO € Mo-0aBHa OT
JUHEWHA € TpoBepKara Jald MOXeM Ja pa3dueM 4yuciaara Ha JBOWKM 3a HIKOE 7.
HmniemeHTHpa ce KaTo IbPBO COpTUpaMe MacuBa {aj, az, ..., a,} ¥ MOCIe 3a BCSKO 7 (OposT
pa3IUYHU CTOWHOCTU Ha r € ¢ < (n — k) / 2 < n) nuHEHO 1o Opos HA €JIEMEHTUTE B MacHBa
MOKEM J1a POBEPUM JAJIH MOXE Ja ce pa3Oue Ha TBOWKH (pa3aesiMe ro Ha 2 9acTH — eHa <
r 1 BTOpa > r U 3a BCSKa IIOJIOBUHA TPBIBAME E€IHOBPEMEHHO OT HA4aJOTO M OT Kpas U
ONUTBaMe J1a KOMOMHMpaMe 4YuciiaTa 10 CbOTBETHUTE JIBOMKH: aKo COOPBT UM € MO-TOJISIM,
HaMaJIsiBaMe IO-TOJIIMOTO, @, aKO € IO-MalbK, YBEJIMYaBaMe IIO-MaJKOTO, KaTO U B JIBaTa
cllyyasl yBeauuaBame Oposi 4ucia, KOUTO HAMAT CbOTBETHO. AKO COOPBT UM € TOYHO 7 (WU p
+ r) IpOMEHAME U JIBaTa MHJIEKCa M HE yBeJInyaBaMe Oposiua — MOKe Ja BUJIUTE Kak JAeHcTBa
Ta3| 4acT B aBTOPOBOTO pelieHue). B kpaiina cmeTka ciioxkHocTTa € O( T.N°)
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